[bookmark: _GoBack]解析几何教学之求“真”务“实”
摘要：平面解析几何是培养学生数学能力的重要载体，其核心是运用代数的方法解决几何问题，几何关系与代数之间的转化贯穿于解决问题的全过程。本文以一道高考题为例，探索如何引导学生探究问题本质，寻找解题思路，突破运算过程中的困境。
关键词：解析结合教学    几何特征代数化
平面解析几何是培养学生数学能力的重要载体，其核心是运用代数的方法解决几何问题，几何关系与代数之间的转化贯穿于解决问题的全过程。在解析几何综合问题中，学生常常因为图形复杂、条件较多、变化灵活、运算繁琐，而不知该怎样入手求解，或会解而算不对。因此，在高三的平面解析几何复习教学中，应着重帮助学生解决好两个问题：一是解题思路问题；二是过程运算问题。以下以一个高考题为例，探究如何引导学生分析问题的本质，寻找解题思路，落实运算过程。


[image: www.ziyuanku.com]例：（2016浙江理19题）如图，设椭圆（）.


（I）求直线被椭圆截得的线段长（用表示）；

（II）若任意以点为圆心的圆与椭圆至多有3个公共点，求椭圆离心率的取值范围.
学生考后都会感叹：第2小题这种条件从未做到过，不知从何下手。那为什么条件变一变，学生就束手无策呢？究其原因，主要是我们平时在教学中：教学过程中过于强调题型，题型强调的很多，但是策略、方法不多；解题教学时过于强调解题模式、联立方程组和韦达定理的应用；计算能力欠缺，缺少严格的训练。那么对于这样一个新的问题，我们该如何帮助学生解读问题，探究问题的本质呢？
首先带领学生对题目的特点再认识，题目类型和形式仅仅是载体，题目有几何味，需要多思少算，但是问题的核心是不变的，因此在教学中要找准教学的着力点：（1）如何把几何问题转化为代数问题，本质就是数形结合思想的应用；（2）代数问题如何解决，这就需要扎扎实实的教和练。
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思路一：几何特征：圆内的点到圆心的距离小于半径 

   

   	                      
思路二：几何特征：圆内的点到圆心的距离小于半径
等价于椭圆上到A点距离最远的点为下顶点B


设是椭圆上任一点，下顶点








，的最大值当且仅当时取得，则开口向下的抛物线的对称轴应在区间的左边，即，所以有
思路三：几何特征：圆上的点到圆心的距离都相等


，

[image: ]  
思路四：几何特征：圆具有对称性，等价于在椭圆上


且在轴的左（右）侧存在两点关于过的直线对称



设过点的直线方程为，则


     

设          


      


，





思路五：几何特征：两曲线有四个交点，圆与椭圆有四个不同的交点，设圆的半径为，则圆方程为：，由，则


，则方程为（1）由两个不等实根


，设


，时，都存在四个不同的交点。
把几何问题转化为代数问题的本质就是数形结合思想的应用：
                    几何对象
几何结论
几何特征
代数化
代数结果
代数对象
由形到数

由数到形







通过教学，要使学生能把握问题的本质，强化数形结合的思想意识和应用能力，不断提高学生的“几何特征”的分析能力，能熟练地“把几何问题转化为代数问题”.
解决了几何问题代数化之后，就要引导学生如何解决运算问题，针对上面五个思路得出的代数条件，引导学生结合其他知识继续运算下去。

思路一：

思路二：

思路三：

思路四：

思路五：
在我们的教学过程中，要做到：一个坚持，二个避免。一个坚持：就是要坚持带领学生将运算进行到底。 当学生思路受阻时，教师要顺应学生的思路、引导学生分析为何受阻，应该如何变通；引导学生分析还可以有怎样的解题策略；引导学生不断完善、优化自己的思路。长此以往，就能不断丰富学生的思维经历，增加学生解题的策略，提升学生的变通能力，学生对运算的恐惧心理就会逐渐降低甚至消失，信心就会增强，运算能力就会逐渐提升。要着力改善解题过分依赖题型、记忆、复制模仿的心态。二个避免：教师的教学要避免走两个极端，一是要避免：大包大揽、一讲到底，为了节约时间，教师的讲解代替了学生的分析与思考；为了多讲几道题，教师免掉了计算过程；为了多做几道练习，教师免掉了解题后的反思环节。使学生的学习变为被动式、记忆式的机械学习。 二是要避免：当甩手掌柜，学习任务只管布置，不管落实。
解析几何模块要保证学生训练时间；训练目标要明确，形式可以多样化，可以通过课时作业、限时训练、每日一题、专项训练的形式；训练选题要变化，纠正“题型模式化，能力套路化”的偏向；训练要求要具体：重在思想，落实方法，书写要求步骤完整，详细规范订正，明确错因，重视反思，总结提高。
纵观近几年高考题，我们会发现解析几何试题不再处于压轴题的位置，计算量也在减少，但同时要看到思维量还保持着原来的层次和要求，同时加大了与相关知识的联系（如向量、函数、方程等），凸显了对学生探究问题本质的能力。我们有理由相信，只要我们在教学中多带领学生求“真”务“实”，学会探究问题的本质，踏踏实实进行运算，一定会攻克解析几何这一难关的。
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方程实根分布问题
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